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Exercice 1

On considère l’équation (E) : sin(3x) = − sin(2x)

¶ Résoudre dans R puis dans ]− π, π] l’équation (E)

· Montrer que pour tout x de R on a : sin(3x) =
(
4 cos2 x− 1

)
sinx

¸ Montrer que l’équation (E) est équivalente à
(
4 cos2 x+ 2 cosx− 1

)
sinx = 0

¹ Résoudre dans R l’équation 4X2 + 2X − 1 = 0

º En déduire les valeurs exactes de cos
4π
5

et cos
2π
5

Exercice 2

¶ Montrer que : (∀α ∈ R);
√

3 cosα+ sinα = 2 cos
(
α−

π

6

)
· On considère dans R (E) :

√
3 cos 3x+ sin 3x =

√
3 cosx+ sinx

a Montrer que l’équation (E) est équivalente à (E′) : cos
(

3x−
π

3

)
= cos

(
x−

π

6

)
b Résoudre dans R l’équation (E)

¸ Pour tout x de R on pose ; P (x) = (
√

3 cos 3x+ sin 3x)− (
√

3 cosx+ sinx)

a Montrer que (∀x ∈ R) ; P (x) = −4(sinx)
(

sin
(

2x−
π

6

))
b Résoudre dans [0, π[ l’inéquation : sin

(
2x−

π

6

)
≥ 0

Exercice 3

Les angles d’un triangle ABC sont a, b et c.

¶ Montrer que sin(a) =
sin(b) + sin(c)
cos(b) + cos(c)

alors, le triangle est rectangle en A.

· Montrer que le triangle ABC est rectangle si et seulement si sin2(a) + sin2(b) + sin2(c) = 2

¸ Montrer que cos2
(a

2

)
=

(sin(b) + sin(c))2 − sin2(a)
4 sin(b) sin(a)

Exercice 4

Vérifier les égalites suivantes:

¶ sin4
(π

8

)
+ sin4

(
3π
8

)
+ sin4

(
5π
8

)
+ sin4

(
7π
8

)
=

3
2

· tan
( π

20

)
− tan

(
3π
20

)
− tan

(
7π
20

)
+ tan

(
9π
20

)
= 4

¸ tan
(

3π
8

)
− tan

(
2π
8

)
− tan

(π
8

)
= tan

(
3π
8

)
tan

(
2π
8

)
tan

(π
8

)

1


